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2. MON TOAN
A. KIEN THUC TRONG TAM
l. PAI SO
1. Phuong trinh va hé phuong trinh bac nhat hai an
2. Phuong trinh va bat phuong trinh bac nhat mot an
3. Can bac hai va can bac ba
I1. HINH HQOC
1. Hé thac lugng trong tam giac vudng
2. buong tron
B. BAI TAP MINH HOA:
I. CAC DANG BAI VE HE PHUONG TRINH
Bai 1: Giai cac hé phuong trinh sau

{3x—y+4:0 2 (x+1)(y-1)=xy-1 2 {0,15x—2,1y:1,1
2x+3y =1 (x-3)(y-3)=xy-3 2X—y=-2,5
2 J2x-1+6y=12 5) {5(x+2y)—3(x—y)=996) X +2(y? +2y)=7
3W2x-1-2y=-4 x—3y=7x-4y-17 4x2—(y2+2y)=13
Xy X+y X-y r.__ 5 9
AN A | o -4 — _
71273 8) 2 4 9) X ;/+2 x+;/ 1 2
5x—8y =3 X_¥ 4 N _4
3 5 X—-y+2 x+y-1
Xy 3 _ 2
L JF 3 2\x=1+ =5 _ -
11 y-1 x-1 V+2 v Jy+1=0
10) 1" 3y 11) L s 12977
A S | X —1— == = __2Jy+1+1=0
x+1+y—1 x4 y+2 3 X—2 Y
Bai 2.
Tim ava b sao cho hé phuong trinh 4+ Y~ * c8 nghiem Ia (-1
a) Tim a va b sao cho c6 nghiém la (-1;
) ¢ phuong trin ax+(3—b)y=2 gnie (-1;5)

b) Tim a va b dé duong thang y = ax + b di qua hai diém H(-2;-1) va K(2; 4)

¢) Tim a va b dé duong thang y = ax + b cit truc tung tai diém c6 tung do bang -4 va cat
truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 bang 2

d) Tim a va b trong phuong trinh hoa hoc da duoc can bang sau

Fe(OH)z — aFe203 + bH.0O

e) Tim x va y trong phuong trinh ho hoc da dwgc can bang sau

XZn +4yHNO, — xZn(NO,), +2NO +2yH,O

Bai 3. Ban Minh dy dinh mua 2kg qua xoai va 2kg qua vai hét 100 000 dong. Thyc té, Minh
mua 3kg qua xoai va 1kg qua vai hét 90000 ddng. Tinh gia tién cia mot kg qua xoai va mot kg
qua vai ma ban Minh da mua.
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Bai 4. Mot t6 may gdm 47 cdng nhan ca nam va nir duoc giao nhiém vu may 350 chiéc 4o cho
cd dong vién dé cb vii doan thé thao Viét Nam. Dé hoan thanh nhiém vu, mdi cdng nhan nam
may 8 chiéc 40, mdi cong nhan nix may 7 chiéc 4. Tinh s6 cong nhan nam va nit cua to may.
Bai 5. Trong ky thi cudi hoc ki 1 mén toén, tai mot phong thi c6 24 thi sinh du thi. Céc thi sinh
déu 1am bai trén gidy thi cua minh. Sau khi thu bai can bo coi thi dém duogc 33 to gidy thi va
bai 1am cua thi sinh chi gdm 1 to hodc 2 t& gidy thi. Hoi trong phong d6 c6 bao nhiéu thi sinh
bai 1am gém 1 to gidy thi, bao nhiéu thi sinh bai 1am gom 2 t& gidy thi?

Bai 6. Theo ké hoach hai t6 san xuit dwoc giao 1am 600 san pham. Nho ting ning suét lao
dong t6 1 1am vuot muc 10% va té 2 1am vuot muc 20% so véi ké hoach caa mdi to nén ca
hai t6 lam duoc 685 san pham. Tinh s san pham mai t6 1am theo ké hoach.

Bai 7. Mot dung dich chtra 30% HNO; (tinh theo thé tich) va mot dung dich khéc chaa 55%
HNOs. Can phai tron thém bao nhiéu lit dung dich loai 1 va loai 2 dé duoc 100 lit dung dich
50% HNO3?

Bai 8. Trong mot ky thi tuyén sinh vao 16p 10 hai truong THCS A va B ¢4 tat ca 450 hoc sinh
du thi. Biét s6 hoc sinh tring tuyén cua truong A bang 3/4 s hoc sinh du thi cua truong A, sb
hoc sinh tring tuyén cua treong B bang 9/10 sé hoc sinh dy thi truong B. Tong sé hoc sinh
trdng tuyén cua hai trudng bang 4/5 s6 hoc sinh du thi cua hai truedng. Tinh sé hoc sinh du thi
ctia moi truong.

Bai 9. Bé chuan bi trao thudng cho hoc sinh gisi cudi nam hoc, trudng THCS X can mua 2000
quyén vo va 400 cay bat dé 1am phan thudng. Nha truong dy tinh dé mua véi gia niém yét s&
can 18 triéu 400 nghin dong. Vi mua vai sé lugng 16n nén dai Iy ban quyét dinh giam gia 5%
cho mdi quyén vé va 6% cho mdi cay but, vi thé nha truong chi can tra 17 triéu 456 nghin
ddng. Hoi mdi quyén vo va mdi cay bt cd gia bao nhiéu tién?

Bai 10. Hai bac Ha va Tuan di xe may khai hanh cling mot Ilc tir hai dia diém cach nhau 150
km, di nguoc chiéu nhau va gap nhau sau 2 gio. Tim van toc caa mdi béc, biét ring néu bac Ha
tang van toc thém 5 km/h va bac Tuan giam van toc 5 km/h thi van téc cua bac Ha gap doi van
téc cua béac Tuan.

Bai 11. Mot 6 t6 di tir A dén B véi van toc va thoi gian da dinh. Néu 6 t6 tang van téc thém
10km/h thi ¢én B sém hon 30 phut so vé6i du dinh. Néu 6 td giam van toc di Skm/h thi d¢én B
muon 20 phut so véi dy dinh. Tinh quang duong AB.

Bai 12. Mot cand di xudi dong 96 km va nguoc dong 48 km mat tat ca 5 gio. mot 1an khac cand
di xudi dong 48 km va nguoc dong 60 km mat 4 gid. tinh van tdc riéng cta cand va van tdc
dong nude biét van toc dong nude khong thay doi

Bai 13. Hai voi nudc cling chay vao mot bé chira khong c6 nudc thi sau 16 gio bé day. Sau
khi cho voi 1 chay 3 gio roi khoa lai, cho voi 2 chay tiép trong 6 gio thi dugc 25% bé. Hoi
néu mdi voi chay riéng thi sau bao lau day bé?

Bai 14. Hai cong nhan lam chung trong 12 ngay thi hoan thanh cong viéc da dinh. Ho lam
chung véi nhau trong 4 ngay thi ngudi thir nhat dugc diéu di lam viée khac, nguoi thi hai lam
cong viéc con lai trong 10 ngay. Hoi néu 1am mot minh thi ngudi ndo hoan thanh cdng viéc
sém hon?
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Bai 15. Mot manh vudn hinh chit nhat cé chiéu dai 16n hon chiéu rong 15 m. Néu giam chiéu
dai 2 m va ting chiéu rong 3 m thi dién tich manh vuon ting thém 44 m2.Tinh dién tich cua
manh vuon.

Bai 16. Mot phong hop ¢6 255 ghé dugc xép thanh tirng hang, cac hang cé sé ghé bang nhau.
Tai phong hop d6 ¢6 320 ngudi dén du hop, do d6 nguoi ta ké thém 1 hang ghé c6 sé ghé nhu
cac hang ban dau; sau d6 mdi hang ghé xép thém 3 ghé thi vira du chd ngoi cho ngudi dy hop.
Hoi luc dau phong hop cé bao nhiéu hang ghé va mdi hang c6 bao nhiéu ghé?

Bai 17. D& hoan thanh mét cdng viéc theo du dinh, can mot sé cdng nhan 1am trong mot sé
ngay nhat dinh. Néu b6t di 2 cong nhén thi phai mat thém 3 ngay mai c¢6 thé hoan thanh cong
viéc. Néu ting thém 5 cong nhan thi cong viéc hoan thanh sém hon 4 ngay. Hoi theo du dinh,
can bao nhiéu cong nhan va lam bao nhiéu ngay?

Bai 18. Bon ngudi gop ¢ phan dé kinh doanh. Sé tién nguoi thir hai gop bang % s tién nguoi

thir nhat, nguoi thi tu gop nhiéu hon ngudi thir ba 1a 3 ti dong. Biét tong sb tién ngudi thir hai
va ngudi thir ba chiém 48% c6 phan. Tong sb tién cua ngudi tha hai va tha tu 1a 15 ti dong.
Hoi tong sé tién ma bdn ngudi gop duoc 1a bao nhiéu.

I1. CAC DANG BAI VE PHUONG TRINH VA BAT PHUONG TRINH

Bai 19. Giai cac phuong trinh sau.

1) 6x*~10x=0 2) 2x(x=7)+3(7-x)=0 3) 9x* —(2x+1)° =0
4) 3x—6=(x-2)’ 5) 9x2 —1=(3x+1)(2x—3) 6) X>—4x—21=0
p— J— 2_
7) X _X 3 S)i— 4 :_5 9) X 15x+1:X_2
3Xx—2 x-4 X+l Xx-2 6 X+17

10) 2x+1_x+3= >;+1 43 11) 2x+1 22 =—_2

X+3 Xx-3 x°-9 X+1 X°+X X
12) 1 X 4x 13) 2X_5+ X  —17x+56

x—1 X+x+l x-1 X+4 4-x  x2-16
13 1 6 2 x-1 Xx+3

14 4 - 15 _ Lo
) (x=3)(2x+7) 2x+7 x°-9 ) —X*+6x-8 x-2 x-4
Bai 20. Giai cac bat phuong trinh sau.
1) 10x + 3 — 5x < 14x +12 2) 5(x — 1) — x(7 — x) < x
3) 4(x—-3)" —(2x-1) >12x 4 I ox 122
B B W2
5) 3x-1 3(x 2)_1>5 3x 6) X(L5x+1) (2-x) 25—X—2
4 8 2 6 4 2

Bai 21. Téng chi phi cia mét cdng ty san xuat nudc ria tay 12 80 triéu ddng/quy. Gia mdi chai
nudce ria tay 1a 18 000 dong. Hoi trung binh mdi quy, cong ty d6 phai ban it nhat bao nhiéu
chai nuéc rira tay dé thu loi nhuan khong duéi 328 triéu ddng sau bon quy?

Bai 22. Mot nha may san xuat xi mang mdi ngay déu san xuat duoc 100 tan xi mang. Luong Xi
mang ton trong kho ciia nha may 1a 300 tan. Hoi nha may d6 can san xuat trong it nhat bao
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nhiéu ngay dé co thé xuat di 15 300 tan xi mang (tinh ca lwong xi ming ton trong kho)?

Bai 23. Dé lap doi tuyén niang khiéu vé bong ré cua truong thay thé duc dua ra quy dinh tuyén
chon nhu sau. mdi ban du tuyén s& dugc ném 10 qua bong vao ro, mdi qua bong vao ré duoc
cong 4 diém; mdi qua bong ném ra ngoai thi bj trir 2 diém. Néu ban nao cé sé diém tir 22 diém
tré 18n thi s& duoc chon vao doi tuyén. Hoi mot hoc sinh mudn duoc chon vao doi tuyén thi
phai ném it nhat bao nhiéu qua vao ro?

I11. CAC DANG BAI VE CAN BAC HAI VA CAN BAC BA

Bai 24. RUt gon biéu thirc

1 J3-3
1) 342418 +24/32 —/50 2) \/ﬁ—ﬁ\ngT
3 4 5 . 6 4)9—2J§
J3+1 3-2 B3-3 3J6-242
5) \/(2—\/5)2—\/(345)2 6) (3-v2)11+62
2+2 4
7) \/3—2J'—1+JE 8) V27+35 “Ea
2 23-\6 _+216) 1
6) B+ T 1) 200 28|
11) \/32+ 47 + (242~ B)(242+ J§)+3-
12) 2 (B 2) - ) + e
Bai 25. G|a1 cac phuong trinh sau
1) 4/x-2-2=18 2) Vax? =16
3) V1-4x+4x* =3 4) 24/ _=3
Jx-3 2
5) JAx+12 +/16x+48 = 21+3/x+3 6) \25x—125-3 ———\/9 —45=6
7) (Vx+2)(3-2Vx)=5-2x 8) 5—v2x =1-6
0% - 10) X+ V2x L + X V2x 1 =2
Bai 26. Cho hai biéu thirc A—\/\/:iz va BzJ\;/;_1+J§+1—8\)/(;_16 véi x>0,x#1

a) Tinh gia tri biéu thac Akhix =9

b) Tim gi4 tri cia x dé biéu thic A=%
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¢) Rat gon biéu thuc B
d) Tim céc gia tri cua x d :7)(

x+4 L.
\/§+2 va B= - \/_ 2V0’I X>0;x=4
a) Tinh gia tri caa biéu thic A khi x = ¥-27 +/25
Jx
Jx+2
3

¢) Tim s6 nguyén duong x 16n nhat thoa man A—B < 5

w
%w|>

Bai 27. Cho hai biéu thuc A=

b) Ching minh B =

Bai 28. Cho hai biéu thirc A= 2X*L v B:( 2 -&‘5]: XL 0, x 2L x 2
Jx+3 x+3  x=9 ) Jx-3
a) Tinh gia tri biéu thirc A khi x* =16
b) Rut gon biéu thirc B.
¢) Tim cac gia tri nguyén cua x dé¢ A — B ¢6 gia tri 1a s6 tu nhién.

X=1 XvX+1 X
Sl x1 PR
a) Tinh gia tri biéu thirc B véi x = 3
b) Rut gon biéu thirc P = A:B
¢) Chuang to rang khong c6 gia tri nguyén nao cua x dé P <—1
Ja+3 Vi 0~ Ja 1 3/a
Ja+l Ja-1 J5+2 a+Ja-2

a) Tinh gia trj cua biéu thuc P khia = 16
b) Rt gon biéu thirc Q.
¢) Tim a dé biéu thac S = P.Q c6 gié tri I6n nhit.
Bai 31. Cho biéu thuc. Pz[ Jx +3&+4j.[ X+2 jvm x>0,x#1
1 w1 ) e I
a) Rat gon biéu thuc P;
b) So sanh P véi 2;
¢) Tinh gia tri cia P khi x = 2(3—J§)

Bai 29. Cho hai biéu thirc A= voi x>0, x#1

Bai 30. Cho hai biéu thic P =

vél a>0, a1l

.. .2 2x+1 1 X+4 .
Bai 32. Cho biéu thac. A= 1-———— | V&I x>0,x=1
(x\/_ 1 J_ 1) ( X+ x+1j

a) Rut gon A;
b) Timx dé A<0;
¢) Tim x nguyén dé A nhan gia tri nguyén am
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Vol X>0,x=4

Bai33.Ch0biéuth1’1c.P=( 2 &+2]. Jx

H-1 x-1 )3x-3
a) Rutgon P
b) Tim cac gia tri caa x dé P 2%

¢) Tim cac gia tri cta x dé P nguyén

Jx 3 5Vx+2 ., o Vx-2

aQ= Vol x>0,x#4

+
Jx+2 Jx-2 x-4 Ix+1

a) Tinh gia tri cua Q tai x = %

Bai 34. Cho hai biéu thirc P =

b) Rat gon P
¢)PatM = g. So sanh M véi VM

Vol x=>0,x#1

Bai 35. Cho hai biéu thirc A= X+12 2 B:( 8 , 1

1
2222 va + ;
Ix-1 x-1 \/§+1] Jx+1
a) Tinh gid tri biéu thuc A khi x = 16
b) Rut gon biéu thirc B

¢) Tim gié tri nhé nhit caa biéu thirc M =§

Ix+2
NN

1) Tinh gia tri cua A tai x = 5;
2) Rt gon biu thic P :?:?

X 1 1

vaB = + +
x—4 Jx-2 Jx+2

Bai 36. Cho cac biéu thuc A =

VoI X>0,x=4

3) Tim x théa man xP <10Jx —29—/x—25

IV. HINH HQC

Bai 37. Mot nguoi dirng cach thap Eiffel

400m thi nhin thay dinh thap véi goc nang

39°, Biét mat nguoi dy cach mat datla 1,4m.

Hay tinh chiéu cao thap?

Bai 38. Trong mot budi tap luyén, mot tau

ngim dang & trén mat bién bit dau lanxuéng %
va di chuyén theo duong thang tao véi mat

nudc bién mot goc 21° (nhuwe hinh vé). Khi

tau chuyén dong theo hudng d6 vai tée d6 trung binh
9km/h thi sau bao lau tau s&€ ¢ d6 sau 250m so véi
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muc nudc bién? (két qud lam tron dén chiz so thap phan thi nhat).

Bai 39. Bac An c6 mot manh vuon trong hoa c6 dang hinh tron -

ban kinh 5m. Bac du dinh tréng hoa hong vao phén‘duqc t6 mau |
vang nhu hinh v€. Hoi d6 dai cung tron cia phan trong hoa hong

2 bao nhiéu? (Idy z ~ 3,14) |

Bai 40. May kéo néng nghiép co6 hai banh sau to hon hai banh =
trude. Khi bom cing, banh xe sau ¢6 duong kinh 1,672m va | i
banh xe trudc c6 duong kinh 88cm. Khi banh xe sau lan dugc

10 vong thi banh xe trudce lin duoc may vong?

Bai 41. Mot chiéc quat sau khi ma hét ¢& c6 céac kich thude nhur -

hinh v& sau. Tinh dién tich cua phan gidy dé 10 lam chiéc quat 1200
nhu vay?

Bai 42. Nguoi ta trai mot cai khan hinh tron ¢6 ban kinh 1m trén :
mot mat ban ¢c6 mat hinh tron ban kinh 60cm. Tinh dién tich o
phan khan ri xudng (1am tron dén chir s6 hang don vi).
Bai 43. Cho duong tron (O; R) duong kinh AB. V& diém | ¢6 dinh nam giita A va O. Day CD
vudng goc véi AB tai |. Goi M 1a diém tdy y thudc cung Ién CD (M khéng triing véi C, D). Day
AM cit CD tai K.

a) Chung minh AABC vudng tai C va AM Ia tiép tuyén cua duong tron (B; BM)

b) Goi Q 1a trung diém cua KB. Chiang minh I, K, B, M cling thudc dudng tron duong

Kinh KB.

¢) Chirng minh ACK = AMC
Bai 44. Cho nira duong tron (0), duong kinh AB = 2R, M 1a mét diém tly y trén nira dudng
tron (M khéc A va B). Ké hai tiép tuyén Ax va By véi nira duong tron. Qua M ké tiép tuyén thir
ba lan luot cit Ax, By tai C va D. Chting minh.

a) CD = AC + BD va COD = 90° b) AC . BD = R?

¢) Goi | 1a tim duong tron di qua 3 diém C, O, D. Chang minh AB tiép x(c véi duong
tron (1)

d) OC cat AM tai E, OD cit BM tai F. Ching minh. EF = R.

e) Tim vi tri caa M dé CD c6 d6 dai nho nhat.
Bai 45. Tur diém S nam ngoai (O) V& cac tiép tuyén SA, SB (A, B la céac tiép diém). Ké duong
kinh AC cua (O). Tiép tuyén tai C caa (O) cit AB tai E. Chirng minh

a) A, O, S, B cling thuoc mot duong tron;  b) AC? = AB.AE
c) SO // CB d) OE L SC

Bai 46. Cho duong tron (O;R) va day AB khong di qua tam O. Goi H 1a trung diém cua AB.

a) Chizng minh rang. OH L AB

b) Tiép tuyén tai A ctia duong tron (O) cat tia OH tai diém K. V& duong kinh AC. CK

cat duong tron (O) tai D. Chang minh rang. CD. CK = 4R2,

10cm
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AD?
2R.sinC.cosC
Bai 47. Cho diém E thudc ntra dudng tron tam O, dudng kinh MN. Ké tiép tuyén tai N cua nira
duong tron tam O, tiép tuyén nay cat duong thang ME tai D.
a) Ching minh tam giac MEN vuong tai E. Ttr d6 chirng minh . DE.DM = DN?
b) Tir O ké Ol vudng goc véi ME (I thugc ME). Ching minh rang bén diém O, I, D, N cling
thuoc mot duong tron
¢) V& dudng tron duong kinh OD, cét nira dudng trong tdm O tai diém thi hai 12 H. Chiing
minh raing DEH = DHM
Bai 48. Cho duong tron (O;R) va mot diém A sao cho OA = 2R, v& cac tiép tuyén AB, AC vdi
(O;R), B va C la cac tiép diém. V& duong kinh BD.
a) Chung minh 4 diém A, B, O, C ciing thusc mét duong tron
b) Chirng minh rang. DC // OA
¢) budng trung truc cua BD ciat AC va CD lan luot tai S va E. Chiang minh OCEA 1a
hinh thang can.
d) Goi | 1a giao diém cua doan OA va (0), K 1a giao diém cua tia SI va AB. Tinh theo R
dién tich tir gidc AKOS
Bai 49. Cho duong tron (O;R), duong kinh AB. Piém C thudc dudng tron sao cho AC > CB (C
khac A va B) Ké CH vubng goc vai AB tai H, ké Ol vuéng goc vai AC tai
a) Chtrng minh bén diém C, H, O, | cling thudc mot duong tron
b) Ké tiép tuyén ciia duong tron (O;R), tia Ol cat Ax tai M.
AB?

¢) Chang minh rang. AK =

Chang minh O1.OM =

¢) Goi giao diém cua BM voi CH 1a K. Chang minh K 14 trung diém cia CH.
Bai 50. Cho duong tron (O), duong kinh BC. Diém A bat ki trén duong tron. V& day cung AD
cua (0) vubng goc véi duong kinh BC tai H. Goi M 1a trung diém canh OC va | 1a trung diém
canh AC. Tir M vé dudng thang vubng géc véi OC, dudng thang nay cit tia Ol tai N. Trén tia
ON lay diém S sao cho N 1a trung diém cua OS.
a) Chung minh tam giac ABC vuong tai A va HA = HD.
b) Chirng minh SC 1a tiép tuyén caa duong tron (O).
¢) Goi K 1a trung diém caa HC, vé& dudng tron duong kinh AH cit AK tai F.
Chang minh BH.HC = AF.AK
d) Trén tia di cua tia BA liy diém E sao cho B 14 trung diém canh AE. Chirng minh ba
diém E, H, F thang hang.

CHUC CAC CON HQC SINH ON TAP TOT!
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